
Linearna algebra i analitiqka geometrija
SEPTEMBAR 1 - 30.08.2024. godine
Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i pre-
zime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste raspore�eni na Hipatiji
(u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. Definisati slede�e pojmove (a)-d)):
a) [1p] linearni omotaq (lineal) skupa vektora S = {v1, v2, ..., vk};
b) [1p] baza vektorskog prostora V ;
v) [1p] linearno preslikavaǌe L : U → W ;
g) [1p] sopstvena vrednost matrice A;
d) [1p] unitarni vektorski prostor;
�) [2p] Odrediti jednaqinu normale iz taqke A(0, 0) na pravu p : x+ 2y − 2024 = 0;
e) [3p] Izraqunati zapreminu tetraedra sa temenima A(1, 0, 0), B(1,−2, 1),
C(−3,−2, 1) i D(2, 2, 2).

2. Data je matrica A =

[
1 −1
0 1

]
∈M2(R) i neka je U = {X ∈M2(R) | XA+XTA−1 = 0}.

a) [3p] Dokazati da je U vektorski potprostor prostora M2(R).
b) [3p] Odrediti bar jednu bazu za U , kao i dimenziju tog prostora.

v) [4p] Ako je W = {
[
a b
c d

]
∈M2(R) | a+ b = c+ d}, ispitati da li je M2(R) = U ⊕W .

3. a) [7p] U zavisnosti od realnog parametra α ∈ R na�i minimalni polinom µA(λ) matrice

A =

 −α α 0
α −α 0

−2α− 5 2α− 1 2

 .
b) [3p] Za α = 1 odrediti sopstveni vektor koji odgovara najmaǌoj sopstvenoj vrednosti.

4. Na vektorskom prostoru R4 dato je preslikavaǌe 〈, 〉 : R4 × R4 → R sa

〈(x1, x2, x3, x4), (y1, y2, y3, y4)〉 = x1y1 + 2x2y2 + x3y3 + 2x4y4.

a) [3p] Dokazati da je 〈, 〉 skalarni proizvod na R4.
b) [3p] Ako je U = {(x, y, z, t) ∈ R4 | x+ 2y− z + t = 0, −x− 2y+ 3z + 5t = 0, −x− 2y− z − 7t = 0}
odrediti bar jednu bazu prostora U⊥.
v) [4p] Kom od prostora U i U⊥ je vektor v = (1,−1,−3, 3) bli�i?

5. Date su prave p :
x− 1

0
=
y − 2

0
=
z − 3

−1
i q :

x+ 1

2
=
y − 4

−2
=
z

1
i taqka A(3,−4, 5).

a) [5p] Na�i jednaqinu ravni α koja je paralelna pravama p i q i sadr�i taqku A.
b) [5p] Odrediti ortogonalnu projekciju prave p na ravan α.

6. [10p] Neka je L linearno preslikavaǌe vektorskog prostora V sa bazom (e1, e2, ..., en).
Dokazati da je preslikavaǌe L invertibilno ako i samo ako su vektori L(e1), L(e2),...,L(en)
linearno nezavisni.


