
Linearna algebra i analitiqka geometrija
Prvi kolokvijum - 30.11.2024. godine
Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Grupa zadataka: LAPLAS
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta - grupa za-
dataka, ime i prezime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste ras-
pore�eni na Hipatiji (u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. [6p] Gaus-�ordanovom metodom, koriste�i proxirenu matricu, rexiti sistem jednaqina

x1 − x2 + 2x3 + 3x4 = 8,

−x1 + 2x2 + x3 − 5x4 = −7,
5x1 − 8x2 − x3 + 17x4 = 31,

x1 + x2 + 11x3 + 7x4 = 21.

2. [8p] Neka su

U1 = {(a, b, c, d) ∈ R4 | a+ d = 0, b = a · c},
U2 = {(a, b, c, d) ∈ R4 | a+ b+ d = 0, −a+ b− d = 0},
U3 = L{(1, 0,−1, 2), (−2, 0, 1, 1), (0, 0,−2, 10), (1, 0,−2, 7)}.

a) Ispitati da li je U1 ≤ R4?
b) Odrediti bazu i dimenziju za U2 i U3.
v) Ispitati da li je R4 = U2 + U3. Da li je suma direktna?

3. [7p] Neka je L : M2(R)→M2(R) preslikavaǌe dato sa L(X) = AX+XTA, gde je A =

[
1 2
−2 −1

]
.

a) Dokazati da je L linearno preslikavaǌe.
b) Proveriti koje od slede�ih matrica

E =

[
1 0
0 1

]
, F =

[
0 −2024

−2024 0

]
, G =

[
0 0
1 0

]
se nalaze u jezgru a koje u slici preslikavaǌa L?
v) Odrediti bazu i dimenziju ImL i KerL.

4. [6p] Koriste�i Kramerovu teoremu, u zavisnosti od realnog parametra a ∈ R, rexiti

a2x+ 2ay = 1,

2ax+ a2y = −1.

5. [8p] Neka je S = {v1, v2, v3} baza za V i L : V → V linearno preslikavaǌe za koje va�i

L(v1) = 2v1 − v2 + 2v3, L(v2) = v1 + v3, L(v3) = −v1 + 2v2 + v3.

Neka je S ′ = {w1, w2, w3} druga baza za V gde je

w1 = 2v1 + 4v2 + 5v3, w2 = −3v1 − 5v2 − 7v3, w3 = v1 + 2v2 + 3v3.

Bez korix�eǌa matrice prelaska sa jedne baze na drugu odrediti matricu preslikavaǌa
L u bazi S ′. *Rexeǌe korix�eǌem matrice prelaska nosi 4 poena.



Linearna algebra i analitiqka geometrija
Prvi kolokvijum - 30.11.2024. godine
Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Grupa zadataka: KRAMER
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta - grupa za-
dataka, ime i prezime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste ras-
pore�eni na Hipatiji (u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. [6p] Gaus-�ordanovom metodom, koriste�i proxirenu matricu, rexiti sistem jednaqina

x1 − x2 + 2x3 + 3x4 = 18,

−x1 + 2x2 + x3 − 5x4 = −20,
5x1 − 8x2 − x3 + 17x4 = 76,

x1 + x2 + 11x3 + 7x4 = 52.

2. [8p] Neka su

W1 = {(a, b, c, d) ∈ R4 | a+ b = 0, d = a · c},
W2 = {(a, b, c, d) ∈ R4 | a+ c+ d = 0, −a+ c− d = 0},
W3 = L{(1,−1, 0, 2), (−2, 1, 0, 1), (0,−1, 0, 5), (−1, 0, 0, 3)}.

a) Ispitati da li je W1 ≤ R4?
b) Odrediti bazu i dimenziju za W2 i W3.
v) Ispitati da li je R4 = W2 +W3. Da li je suma direktna?

3. [7p] Neka je L : M2(R)→M2(R) preslikavaǌe dato sa L(X) = BX+XTB, gde je B =

[
−1 −2
2 1

]
.

a) Dokazati da je L linearno preslikavaǌe.
b) Proveriti koje od slede�ih matrica

M =

[
2 0
0 2

]
, N =

[
0 2024

2024 0

]
, K =

[
0 1
0 0

]
se nalaze u jezgru a koje u slici preslikavaǌa L?
v) Odrediti bazu i dimenziju ImL i KerL.

4. [6p] Koriste�i Kramerovu teoremu, u zavisnosti od realnog parametra b ∈ R, rexiti

3bx+ b2y = −1,
b2x+ 3by = 1.

5. [8p] Neka je S = {v1, v2, v3} baza za V i L : V → V linearno preslikavaǌe za koje va�i

L(v1) = 2v1 − v2 + 2v3, L(v2) = v1 + v3, L(v3) = −v1 + 2v2 + v3.

Neka je S ′ = {w1, w2, w3} druga baza za V gde je

w1 = v1 + 2v2 + 3v3, w2 = 2v1 + 4v2 + 5v3, w3 = −3v1 − 5v2 − 7v3.

Bez korix�eǌa matrice prelaska sa jedne baze na drugu odrediti matricu preslikavaǌa
L u bazi S ′. *Rexeǌe korix�eǌem matrice prelaska nosi 4 poena.


