
Linearna algebra i analitiqka geometrija
SEPTEMBAR 2 - 24.10.2025. godine
Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i
prezime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste raspore�eni na
Hipatiji (u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. [12p] Dati su vektori

~a = (2k − 1, 2, k + 2), ~b = (3, k − 1,−1), ~c = (p, 1, 3), k, p ∈ R, p ≤ 0.

a) Odrediti vrednost parametara k i p tako da vektori ~a i ~b budu ortogonalni i da
je ‖~c‖ =

√
26.

b) Dokazati da su tada vektori ~a, ~b i ~c koplanarni, a zatim vektor ~a predstaviti kao
linearnu kombinaciju vektora ~b i ~c.

2. [11p] Dati su vektorski potprostori

U = {(a, b, c, d) ∈ R4 | a+ b− c = 0, −a+ b+ c = 0}

i
W = {(a, b, c, d) ∈ R4 | a+ 2b+ 3c+ 4d = 0}.

Odrediti bazu i dimenziju za prostore U , W , U +W i U ∩W .

3. [12p] Neka je preslikavaǌe L : M2(R)→M2(R) dato sa

L(A) = A

[
1 2
1 −1

]
−
[
1 1
−2 1

]
A>.

a) Dokazati da je preslikavaǌe L linearno.
b) Odrediti bazu i dimenziju za Ker L i Im L.
v) Odrediti matricu preslikavaǌa L u odnosu na kanonsku bazu prostora M2(R).

4. [12p] Neka je data matrica A =

0 −2 2
0 a 0
0 −1 1

.
U zavisnosti od parametra a ∈ R odrediti karakteristiqni i minimalni polinom ma-
trice A. Za a = 0 ispitati da li je A dijagonalnog tipa i ako jeste na�i invertibilnu
matricu P i dijagonalnu D takve da je D = P−1AP .

5. [11p] Ako je na prostoru R2[x] polinoma stepena ≤ 2 skalarni proizvod definisan sa

p ◦ q = 4p(0)q(0) + 2p′(0)q′(0) + p′′(0)q′′(0),

i W = {p ∈ R2[x] | p′(1) + p(−1) = 0}, odrediti kom od potprostora W i W⊥ je polinom
p(x) = −x2 + 3x− 7 bli�i.

6. [12p] Date su taqke

P1(1, 1, 1), U(2, 1,−1), M(−1, 0, 2), P2(1, 1,−1), A(−1,−1, 1), J(−2, 4, 2).

Ako je B taqka simetriqna taqki J u odnosu na ravan trougla P1UM i C taqka simet-
riqna taqki J u odnosu na pravu P2A, odrediti du�inu du�i BC.


