
Linearna algebra i analitiqka geometrija
SEPTEMBAR 1 - 11.10.2025. godine
Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i
prezime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste raspore�eni na
Hipatiji (u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. [12p] Dati su vektori

~a = (7, 6,−6), ~b = (6, 2, 9), ~c = (−6, 9, 2), ~d = (19,−1, 1).

a) Dokazati da su vektori ~a, ~b i ~c nekoplanarni.
b) Dokazati da je paralelepiped razapet vektorima ~a, ~b i ~c kocka i izraqunaj ǌenu
zapreminu.
v) Vektor ~d predstaviti kao linearnu kombinaciju vektora ~a, ~b i ~c.

2. [11p] Dati su vektorski potprostori

U =

{
A ∈M2(R) | A

[
1 2
1 −1

]
=

[
1 1
−2 1

]
A>
}

i

W =

{[
a b
c d

]
∈M2(R) | a+ 2b = 0

}
.

a) Odrediti bazu i dimeziju za U i W .
b) Ispitati da li je U ⊕W = M2(R).

3. [12p] Data su preslikavaǌa

F : R2 → R2, F (x, y) = (x− 2y + 1, x+ y),

G : R3 → R3, G(x, y, z) = (−x+ y + 2z, y − z, x− 2y − z).

a) Ispitati da li su preslikavaǌa F i G linearna.
b) Odrediti bazu i dimenziju za Ker G i Im G.
v) Odrediti matricu preslikavaǌa G u odnosu na bazu

S = {f1 = (1, 0, 1), f2 = (0, 1, 0), f3 = (0, 1, 1)}.

4. [11p] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

1 −2 2
0 2 0
0 −1 3

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je A dijagonalnog tipa i ako jeste na�i invertibilnu matricu P i
dijagonalnu D takve da je D = P−1AP .

5. [12p] Ako je na prostoru R2[x] polinoma stepena ≤ 2 skalarni proizvod definisan sa

p ◦ q = p(0)q(0) + p′(0)q′(0) + p′′(0)q′′(0),

i W = {p ∈ R2[x] | p(1) + p(−1) = 0}, odrediti kom od potprostora W i W⊥ je polinom
p(x) = x2 + 2x+ 9 bli�i.

6. [12p] Date su taqke

P1(−1,−2, 1), U(2,−5, 3) M(7,−4, 1), P2(3, 0,−3), A(2,−3, 1), J(0, 5,−1).
a) Odrediti jednaqinu prave l koja seqe prave P1U i MP2 i koja sadr�i taqku A.
b) Odrediti taqku B koja je projekcija taqke J na pravu P1U .


