
Linearna algebra i analitiqka geometrija
JUN 2 - 29.09.2025. godine

Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i
prezime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste raspore�eni na
Hipatiji (u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. [12p] U zavisnosti od realnog parametra p ∈ R rexiti sistem jednaqina:

4x+ (p+ 1)y+ z = 0

(p+ 3)x+ 6y+ 2z = 3

x+ y+ z = 1.

2. [11p] Dati su

U = {A ∈M2(R) | AB = BA}, gde je B =

[
1 2
0 −1

]
i

W =

{[
a b
c d

]
∈M2(R) | a ≤ b, c = a+ d

}
.

a) Ispitati da li su U i W vektorski potprostori od M2(R).
b) Odrediti bazu i dimeziju za U .

3. [12p] Data su linearna preslikavaǌa

F : R2 → R3, F (x, y) = (x− y, x, 3x− y),
G : R3 → R3, G(x, y, z) = (x− 2y + z,−x+ y + z, 2x− 3y + z).

a) Odrediti matrice preslikavaǌa F i G u odnosu na kanonske baze.
b) Odrediti (ukoliko postoje) preslikavaǌa F ◦G i G ◦ F .
v) Odrediti bazu i dimenziju za KerF i ImF .

4. [12p] Neka je data matrica A =

1 0 1
1 1 1
1 0 1

.
a) Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A.
b) Odrediti sopstvene vektore i sopstvene vrednosti matrice A.
v) Ako je f(x) = x2026 − 2x2025 − x2024 + 2x2023 + 2025x− 2025, izraqunati f(A).

5. [11p] Neka je vektorski prostor W generisan vektorima

w1 = (0, 0, 1), w2 = (1, 1, 2), w3 = (−1, 1,−1), w4 = (−4, 2,−3).

Koriste�i Gram-Xmitov postupak ortogonalizacije odrediti ortonormiranu bazu W .

6. [12p] Date su taqka Q(1, 0, 2), prava p :
x

1
=
y

2
=
z − 5

−2
i ravan α : x+ y + z = 6.

Ako je taqka A prodor prave p kroz ravan α i taqka B projekcija taqke Q na ravan α,
izraqunati du�inu du�i AB.


