
Linearna algebra i analitiqka geometrija
JUN 1 - 16.09.2025. godine

Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i
prezime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste raspore�eni na
Hipatiji (u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. [12p] U zavisnosti od realnih parametara a, b ∈ R rexiti sistem jednaqina:

ax− y+ 3z = 2

(1− 2a)x+ 2y− z = b

−ax+ z = a.

2. [11p] Neka je U ≤ R5 generisan vektorima

e1 = (1, 3,−3,−1,−4), e2 = (1, 4,−1,−2,−2), e3 = (2, 9, 0,−5,−2),

a W ≤ R5 generisan sa

f1 = (1, 6, 2,−2, 3), f2 = (2, 8,−1,−6,−5), f3 = (1, 3,−1,−5,−6).

Odrediti dimenzije za U , W , U +W i U ∩W .

3. [12p] Neka je L : R3 → R3 linearno preslikavaǌe takvo da je

L(1,−1, 1) = (0, 2, 1), L(2, 0, 3) = (−2, 13, 3), L(−1, 2, 0) = (−2, 5,−1).

Na�i formulu za L(x, y, z) a zatim odrediti bar po jednu bazu za Ker L i Im L.

4. [12p] Neka je data matrica A =

1 1 1
0 1 0
0 1 0

.
a) Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A.
b) Odrediti sopstveni vektor koji odgovara najve�oj sopstvenoj vrednosti.
v) Ako je f(x) = x4 − 2x3 + x2 + x− 1, izraqunati f(A).

5. [11p] Dat je vektorski potprostor W ⊂ R4 rexeǌa jednaqine x+ y + z + t = 0.
a) Na�i bazu kao i dimenziju vektorskih prostora W i W⊥ u odnosu na standardni
skalarni proizvod u R4.
b) Kom od potprostora W i W⊥ je vektor v = (3,−2, 4, 3) bli�i?

6. [12p] Odrediti jednaqinu zajedniqke normale, kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih
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