
Linearna algebra i analitiqka geometrija
Prvi kolokvijum, 02.12.2023. godine
Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Grupa zadataka: GAUS
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i prezime,
broj indeksa (broj dosijea) kao i grupu zadataka koju radite (u poǉu oznaka zadatka)!
Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. Definisati slede�e pojmove (a-g):
a) [1p] linearna nezavisnost vektora v1, v2, ..., vn;
b) [1p] inverz matrice A ∈Mn(R) ;
v) [1p] suma vektorskih prostora U i W ;
g) [1p] linearno preslikavaǌe L : U →W ;
d) [2p] Odrediti ugao i rastojaǌe izme�u vektora ~a = (7, 6,−6) i ~b = (6, 2, 9).

2. [6p] U zavisnosti od realnog parametra a ∈ R, Gausovom metodom eliminacije, rexiti sistem

(a+ 2)x+ y = a− 1

x− ay + z = 1− 2a

ax− y + z = −1

3. Neka je V = R3[x] vektorski prostor polinoma stepena ≤ 3 sa realnim koeficijentima i
U = {p ∈ V | p(0) = p(1)}.
a) [2p] Odrediti bar jednu bazu, kao i dimenziju prostora U ;
b) [3p] Ako je W = {p ∈ V | p(0) = p′(0) = p′′(0) = 0}, ispitati da li je V = U ⊕W .

4. Neka je F : M2(R)→ R3 dato sa F

([
a b
c d

])
= (a+ 2b+ 3c+ 2d, 2a+ 4b+ 7c+ 5d, a+ 2b+ 6c+ 5d).

a) [3p] Na�i bazu i dimenziju Im F ;
b) [3p] Na�i bazu i dimenziju Ker F .

5. Neka je A =

1 0 2
2 −1 3
4 1 a

.
a) [2p] Odrediti a ∈ R tako da matrica A bude invertibilna.
b) [4p] Za a = 8 odrediti A−1, ako postoji, koriste�i elementarne transformacije vrsta.

6. Dokazati:
a) [4p] tr(AB) = tr(BA), gde su A ∈Mm×n(R) i B ∈Mn×m(R) proizvoǉne matrice;
b) [2p] tr(BAB−1) = tr(A), gde su A,B ∈Mn(R) proizvoǉne matrice i B invertibilna.



Linearna algebra i analitiqka geometrija
Prvi kolokvijum, 02.12.2023. godine
Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Grupa zadataka: SARUS
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i prezime,
broj indeksa (broj dosijea) kao i grupu zadataka koju radite (u poǉu oznaka zadatka)!
Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. Definisati slede�e pojmove (a-g):
a) [1p] linearna nezavisnost vektora v1, v2, ..., vn;
b) [1p] inverz matrice A ∈Mn(R) ;
v) [1p] suma vektorskih prostora U i W ;
g) [1p] linearno preslikavaǌe L : U →W ;
d) [2p] Odrediti ugao i rastojaǌe izme�u vektora ~c = (−6, 9, 2) i ~d = (7, 6,−6).

2. [6p] U zavisnosti od realnog parametra b ∈ R, Gausovom metodom eliminacije, rexiti sistem

x+ (b+ 2)y = b− 1

bx − y − z = 2b− 1

x − by − z = 1

3. Neka je V = R3[x] vektorski prostor polinoma stepena ≤ 3 sa realnim koeficijentima i
U = {p ∈ V | p(0) = p′(0) = p′′(0) = 0}.
a) [2p] Odrediti bar jednu bazu, kao i dimenziju prostora U ;
b) [3p] Ako je W = {p ∈ V | p(0) = p(1)}, ispitati da li je V = U ⊕W .

4. Neka je G : R4 → R3 dato sa G(x, y, z, t) = (x+ 2y + 3z + 2t, 2x+ 4y + 7z + 5t, x+ 2y + 6z + 5t).
a) [3p] Na�i bazu i dimenziju Im G;
b) [3p] Na�i bazu i dimenziju Ker G.

5. Neka je B =

1 0 2
2 −1 b
4 1 8

.
a) [2p] Odrediti b ∈ R tako da matrica B bude invertibilna.
b) [4p] Za b = 3 odrediti B−1, ako postoji, koriste�i adjungovanu matricu.

6. Dokazati:
a) [4p] tr(PQ) = tr(QP ), gde su P ∈Mm×n(R) i Q ∈Mn×m(R) proizvoǉne matrice;
b) [2p] tr(PQP−1) = tr(Q), gde su P,Q ∈Mn(R) proizvoǉne matrice i P invertibilna.


