
Linearna algebra i analitiqka geometrija
JUN 1 - 05.06.2024. godine

Grupe ve�bi: 1I2A, 1I2B i 1I2V
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

Pre izrade zadataka, na ve�banci OBAVEZNO popuniti naziv predmeta, ime i pre-
zime, broj indeksa (broj dosijea) kao i ime asistenta kod koga ste raspore�eni na Hipatiji
(u poǉu zadatak pregledao)! Ostala poǉa ne morate popuǌavati.

1. Definisati slede�e pojmove (a)-z)):
a) [1p] ortogonalni vektori ~a i ~b;
b) [1p] linearni omotaq (lineal) skupa vektora S = {v1, v2, ..., vk}
v) [1p] inverz matrice A;
g) [1p] suma vektorskih prostora V = U +W ;
d) [1p] dimenzija vektorskog prostora V ;
�) [1p] linearno preslikavaǌe L : U → W ;
e) [1p] sopstvena vrednost matrice A;
�) [1p] minimalni polinom matrice A;
z) [1p] ortogonal S⊥ vektorskog potprostora S ≤ V ;
i) [1p] Navesti u kakvom polo�aju mogu biti dve ravni u prostoru.

2. [10p] Koriste�i Kramerovu teoremu, u zavisnosti od parametara a, b ∈ R, rexiti

ax+ y + bz = 1

x+ ay + bz = 1

x+ y + abz = b.

3. Neka je L : M2(R)→ R2 linearno preslikavaǌe dato sa L

([
a b
c d

])
= (a+ 2b+ 3c, b+ c− 2d).

a) [4p] Odrediti matricu [L]FE preslikavaǌa L u odnosu na baze

E =

{[
1 1
1 1

]
,

[
0 1
1 1

]
,

[
0 0
1 1

]
.

[
0 0
0 1

]}
i F = {(1, 2), (−1, 1)}.

b) [6p] Odrediti rang, defekt i bar po jednu bazu jezgra i slike preslikavaǌa L.

4. Neka je V vektorski potprostor od R3 generisan sopstvenim vektorima matrice A =

1 2 2
0 1 2
0 0 2

.
a) [7p] Na�i bazu i dimenziju vektorskih prostora V i V ⊥ u odnosu na standardni skalarni
proizvod u R3.
b) [3p] Kojem od potprostora V i V ⊥ je vektor w = (1, 0,−4) bli�i?

5. [10p] Ispitati me�usobni polo�aj pravih p :
x− 3

−1
=

y + 2

2
=

z − 1

1
i q : 2x+y−z = 1, 3x−y = 1.

Ukoliko se seku ili su paralelne, odrediti jednaqinu ravni koja ih sadr�i, ili, ukoliko
su mimoilazne, odraditi jednaqinu ǌihove zajedniqke normale.

6. [10p] Neka su U i W qetvorodimenzioni potprostori vektorskog prostora V = M2×3(R).
Odrediti sve mogu�e vrednosti za dim(U +W ) i dim(U ∩W ). Navesti bar po jedan primer
za svaku od vrednosti.


