
Linearna algebra i analitiqka geometrija
SEPTEMBAR 1 - 31.08.2023. godine

Grupe: 1I2A, 1I2B i 1I2V
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

1. Definisati slede�e pojmove (a-d):
a) [1p] Direktna suma vektorskih prostora U i W ;
b) [1p] Linearni omotaq skupa vektora S = {v1, v2, ..., vn};
v) [1p] Ortogonal vektorskog potprostora S⊥ ≤ V ;
g) [1p] Inverzna matrica matrice A;
d) [1p] Rang matrice A;
�) [1p] Formulisati Bine-Koxijevu teoremu;
e) [2p] Neka je A ∈M2(R). Dokazati da je ǌen karakteristiqni polinom ϕA(λ) = λ2 − λtrA+ detA;
�) [2p] Dokazati da je ortonormiran skup vektora {v1, ..., vk} linearno nezavisan skup.

2. [10p] Dato je preslikavaǌe L :M2(R)→M2×3(R) formulom

L(X) = X ·
[
2 −2 4
0 0 0

]
− 2tr(X) ·

[
1 −1 2
−1 1 −2

]
.

Dokazati da je L linearno i odrediti bar po jednu bazu ImL i KerL, kao i rang i defekt L.

3. [10p] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

2023 2022 2023
0 2022 2022
0 0 2023

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je A dijagonalnog tipa i ako jeste izraqunati An.

4. Neka je <,>: R3 × R3 → R definisano sa

< (x1, x2, x3), (y1, y2, y3) >= 3x1y1 + 2x2y2 + 2x3y3 + 2x3y1 + 2x1y3.

a) [3p] Dokazati da je <,> skalarni proizvod na R3;
b) [7p] Odrediti udaǉenost vektora v = (1, 1, 1) od prostora U = L{(1, 1, 0), (−1, 0, 1)}.

5. [10p] Date su prava p : x−1
1 = y−2

2 = z−3
3 i ravan α : 2x− y + z − 6 = 0.

Odrediti jednaqinu prave q koja pripada ravni α i seqe p pod pravim uglom.

6. [10p] Neka su U i W qetvorodimenzioni vektorski potprostori vektorskog prostora V dimenzije 6.
Odrediti sve mogu�e vrednosti za dim(U+W ) i dim(U∩W ) i navesti primer za svaku od mogu�nosti.


