
Linearna algebra i analitiqka geometrija
Drugi kolokvijum, 10.01.2023. godine

Grupe: 1I2A, 1I2B i 1I2V
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

1. Definisati slede�e pojmove (a-g):
a) [1p] Sopstvena vrednost i sopstveni vektor matrice A ∈Mn(R);
b) [1p] Minimalni polinom matrice A ∈Mn(R);
v) [1p] Skalarni proizvod na vektorskom prostoru V ;
g) [1p] Ortogonalni komplement W⊥ vektorskog potprostora W ≤ V ;
d) [2p] Navesti u kakvom se polo�aju mogu nalaziti dve prave u prostoru, kao i karakterizaciju
tih odnosa na osnovu vektorskog i mexovitog proizvoda odgovaraju�ih vektora.

2. Neka je A =

−1 2 2
2 2 2
−3 −6 −6

.
a) [2p] Na�i karakteristiqni i minimalni polinom matrice A.
b) [2p] Na�i sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
v) [2p] Ispitati da li je A dijagonalnog tipa i, ako jeste, izraqunati An, n ∈ N.

3. Na vektorskom prostoru R2[x] = {a+ bx+ cx2 | a, b, c ∈ R} definisano je preslikavaǌe

〈p(x), q(x)〉 = p(0)q(0) + p′(−1)q′(−1) + p′′(1)q′′(1).

a) [2p] Dokazati da je 〈·, ·〉 skalarni proizvod na R2[x].
b) [2p] Ako je V = L(x2 + 1,−4x+ 1), na�i bazu i dimenziju V ⊥.
v) [2p] Kojem od potprostora V i V ⊥ je polinom p = x2 + x+ 1 bli�i?

4. a) [3p] Odrediti jednaqine simetrala s1 i s2 uglova izme�u pravih p : y = x+ 5 i q : y + x− 3 = 0.
b) [2p] Raqunski pokazati da je ∠(si, p) = ∠(si, q), i = 1, 2.

5. [6p] Odrediti jednaqinu prave p koja sadr�i taqku P (2,−3, 1) i seqe prave

q :
x+ 1

2
=
y + 2

−3
=
z − 1

3
i r :

x = 7 + t,
y = −4− t, t ∈ R,
z = 1 + t,

Da li je p paralelna ravni α : 3x+ 4y + z − 2023 = 0?

6. [6p] Neka je A ∈Mn(R) i neka su λ1, ..., λk (2 ≤ k ≤ n) me�usobno razliqite (λi 6= λj za i 6= j) sopstvene
vrednosti matrice A i v1, ..., vk odgovaraju�i sopstveni vektori (Avi = λivi, i = 1, ..., k). Dokazati da
vektor v = v1 + v2 + ...+ vk nije sopstveni vektor matrice A.


