
Linearna algebra i analitiqka geometrija
JANUAR 2 - 02.02.2023. godine
Grupe: 1I2A, 1I2B i 1I2V

Vreme rada: 180 min. Sre�no!

1. Definisati slede�e pojmove (a-d):
a) [1p] Potprostor U vektorskog prostora V ;
b) [1p] Linearni omotaq skupa vektora S = {v1, v2, ..., vk} ⊂ V ;
v) [1p] Linearno preslikavaǌe L : U →W ;
g) [1p] Simetriqna matrica A;
d) [1p] Skalarni proizvod na vektorskom prostoru V ;
�) [1p] Formulisati Bine- Koxijevu teoremu;
e) [2p] Navesti formulu za rastojaǌe taqke A(x0, y0, z0) od ravni α : ax+ by + cz + d = 0 u R3.
Izraqunati rastojaǌe taqke B(1, 2, 0) od ravni β : 3x+ 4z = 2023;
�) [2p] Dokazati da kvadratne matrice A i AT imaju iste karakteristiqne polinome.

2. [10p] U zavisnosti od realnog parametra a, rexiti sistem linearnih jednaqina

2x− y + 3z + 4t = 5

4x− 2y + 5z + 6t = 7

6x− 3y + 7z + 8t = 9

ax− 4y + 9z + 10t = 11.

3. [10p] Neka je L : R2[x]→ R3 preslikavaǌe definisano sa

L(a+ bx+ cx2) = (a− 2c,−a+ b+ 3c,−b).

Ispitati da li je L invertibilno i, ako jeste, na�i formulu preslikavaǌa L−1.

4. [10p] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

 0 3 −3
−1 4 −3
−1 3 −2

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je A dijagonalnog tipa i ako jeste na�i invertibilnu matricu P i dijagonalnu D
takve da je A = P−1DP . Izraqunati A2023.

5. [10p] Odrediti pravu q koja je simetriqna pravoj p :
x− 1

1
=

y + 2

2
=

z − 3

3
u odnosu na ravan

α : x+ y + z − 2 = 0.

6. [10p] Neka je e = [e1, e2, ..., en] baza vektorskog prostora V , gde je n ≥ 3 neparan prirodan broj.
Dokazati da je f = [e1 + e2, e2 + e3, ..., en−1 + en, en + e1] tako�e baza vektorskog prostora V .


