
Linearna algebra i analitiqka geometrija
Ispitni rok : SEPTEMBAR 2
Grupe: 1I2A, 1I2B i 1I3B

Vreme rada: 180 min. Sre�no!

1. Definisati slede�e pojmove (a-g):
a) [1p] Linearna nezavisnost vektora v1, ..., vn;
b) [1p] Linearni omotaq skupa vektora S = {v1, ..., vk} ⊂ V ;
v) [1p] Trag matrice A ∈Mn(R);
g) [1p] Ortogonalni komplement potprostora S unitarnog prostora V ;
d) [1p] Navesti Grasmanovu formulu;
�) [1p] Formulisati Bine-Koxijevu teoremu;
e) [2p] Izraqunati zapreminu paralelepipeda razapetog vektorima
~a = (1, 2, 3), ~b = (1, 1, 1) i ~c = (−1, 5, 2).
�) [2p] Dokazati da sliqne matrice imaju isti karakteristiqni polinom.

2. Neka je preslikavaǌe L :M2(R)→ R2 dato sa L
([
a b
c d

])
= (a+ 2b− c+ d, 2a+ b+ c− d).

a) [3p] Dokazati da je L linearno preslikavaǌe.
b) [7p] Odrediti bar po jednu bazu Im L i Ker L.

3. [10p] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

 0 −2 −3
−1 1 −1
2 2 5

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je A dijagonalnog tipa i ako jeste na�i invertibilnu matricu P i dijagonalnu D
takve da je D = P−1AP .

4. Neka je A =

[
2 0
0 5

]
.

a) [4p] Dokazati da je preslikavaǌe < ·, · >:M2(R)×M2(R)→ R dato sa

< X,Y >= tr(XTAY )

skalarni proizvod na M2(R).
b) [6p] Ako je W = {X ∈ M2(R) | AX = XA}, odrediti ortogonalnu projekciju jediniqne matrice I
na W i W⊥.

5. Date su taqka A(1, 2, 3) i prava q :
x− 1

1
=
y − 2

1
=
z

1
.

a) [5p] Odrediti jednaqinu ravni α koja sadr�i taqku A i pravu q.
b) [5p] Odrediti taqku B simetriqnu taqki A u odnosu na pravu q.

6. a) [4p] Neka je A ∈Mn(R), n neparan, antisimetriqna matrica tj. AT = −A. Dokazati da je detA = 0.
b) [6p] Ako je A ∈Mn(R) regularna matrica, dokazati da je det(adjA) = (detA)n−1.


