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1. a) [2p] Linearni omotaq Span(v1, ..., vk) vektora vektorskog prostora V je vektorski potprostor
prostora V . Dokazati.
b) [2p] Formulisati Kramerovu teoremu proizvoǉnog sistema 3× 3.
v) [2p] Izvesti formulu za inverz proizvoǉne matrice A ∈M2(R).
g) [2p] Izraqunati povrxinu trougla qija su temena A(0, 2, 5), B(0, 0, 0) i C(0, 2, 0).
d) [2p] Definisati skalarni proizvod vektorskog prostora V .

2. [10p] Dati su vektorski potprostori od M2(R)

U = {
[
c− d 2c− 3d
−2c d

]
| c, d ∈ R}

i

W = {
[
x y
z t

]
∈M2(R) | x+ z + t = 0, y + 3t = 0}.

Odrediti bar po jednu bazu kao i dimenzije vektorskih prostora U,W,U +W i U ∩W .

3. [10p] Neka je preslikavaǌe L : M2(R)→M2(R) dato sa

L(X) = XTB − trX ·B , gde je B =

[
−1 0
0 −1

]
.

a) Dokazati da je L linearni operator vektorskog prostora M2(R).

b) Na�i matricu operatora L u odnosu na bazu f = {
[
1 0
1 0

]
,

[
2 1
0 2

]
,

[
3 1
1 1

]
,

[
0 1
−1 0

]
} prostora M2(R).

4. [10p] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =


0 1 0 1
1 0 1 0
0 1 0 1
1 0 1 0

.
Odrediti sopstveni vektor koji odgovara najve�oj sopstvenoj vrednosti.

5. [10p] Odrediti jednaqinu zajedniqke normale, kao i rastojaǌe, mimoilaznih pravih

p :
x

2
=

y − 3

−1
=

z − 1

1
i q :

x− 1

1
=

y − 2

1
=

z

1
.

6. a) [4p] Neka je A ∈Mn(R), n neparan, antisimetriqna matrica tj. AT = −A. Dokazati da je detA = 0.
b) [6p] Ako za ne-nula matrice A,B,C ∈Mn(R) va�i ABC = 0, dokazati da determinante bar dve od
tih matrica moraju biti jednake nula.


