
Linearna algebra i analitiqka geometrija
Ispitni rok : JUN 2

Grupe: 1I2A, 1I2B i 1I3B
Vreme rada: 180 min. Sre�no!

1. a) [1p] Dokazati da ako su A i B invertibilne matrice, onda je i AB invertibilna matrica.
b) [2p] Definisati linearno preslikavaǌe L : U → V .
Definisati jezgro i sliku, rang i defekt linearnog preslikavaǌa L.
v) [1p] Formulisati Kejli-Hamiltonovu teoremu.
g) [2p] Ako je S ≤ V , dokazati da je i S⊥ ≤ V .
d) [2p] Odrediti jednaqinu prave kroz taqke A(27, 6) i B(20, 22).
�) [2p] Izraqunati vektorski i skalarni proizvod vektora ~a = (1, 0, 1) i ~b = (3, 2, 1) iz R3.

2. Neka je U = {(a, b, c, d) ∈ R4 | a− b− 2c = 0}.
a) [6p] Dokazati da je U vektorski potprostor prostora R4 i odrediti mu bazu i dimenziju.
b) [4p] Ako je W = {(a, b, c, d) ∈ R4 | b = d = 2022}, dokazati da je R4 = U +W .
Da li je suma direktna?

3. [10p] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

−1 0 −3
1 2 1
2 0 4

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je A dijagonalnog tipa i, ako jeste, odrediti invertibilnu matricu P i dijagonalnu
D takve da je A = PDP−1. Izraqunati An, n ∈ N.

4. [10p] Neka je W potprostor prostora R4 generisan vektorima

f1 = (1, 1, 1, 1), f2 = (2, 3, 4, 7), f3 = (1, 2,−1, 6), f4 = (2, 2, 6, 2).

Gram-Xmitovim postupkom ortogonalizacije odrediti ortonormirane baze za W i W⊥.

5. a) [6p] Kroz taqku A(1, 2, 3) odrediti pravu a koja je paralelna ravni α : x+ y + z + 10 = 0 i koja

seqe pravu b :
x− 2

3
=
y + 4

2
=
z − 4

1
.

b) [4p] Odrediti taqku B simetriqnu taqki A u odnosu na ravan α.

6. [10p] Neka je A : V → V linearni operator takav da je V = KerA⊕ ImA.
Dokazati da je V = KerA2 ⊕ ImA2.


