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1. a) [2p] Linearni omotaq Span(v1, v2, ..., vk) vektora vektorskog prostora V je vektorski potprostor
prostora V . Dokazati.
b) [2p] Sliqne matrice imaju isti karakteristiqni polinom. Dokazati.
v) [3p] Definisati inverz matrice A. Izvesti formulu za inverz proizvoǉne matrice A ∈M2(R).
g) [2p] Definisati skalarni proizvod vektorskog prostora V .
d) [1p] Definisati ortogonalni komplement potprostora U unitarnog prostora V .

2. [10p] Elementarnim transformacijama vrsta odrediti inverz matrice A, ukoliko postoji, gde je

A =


1 −1 1 1
−1 1 −1 1
1 1 −1 1
−1 −1 −1 1

 .
3. [10p] Neka je U ≤M2(R) generisan matricama

e1 =

[
2 5
3 1

]
, e2 =

[
3 9
5 1

]
, e1 =

[
2 2
2 2

]
,

i W ≤M2(R) generisan matricama

f1 =

[
3 1
−1 0

]
, f2 =

[
−2 0
2 1

]
, f3 =

[
4 2
0 1

]
.

Na�i bar po jednu bazu za U , W , U +W i U ∩W .

4. a) [5p] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

−4 −1 5
3 2 −3
−3 −1 4

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
b) [5p] Neka je W vektorski prostor generisan sopstvenim vektorima matrice A. Gram-Xmitovim
postupkom ortogonalizacije odrediti ortonormiranu bazu prostora W u odnosu na standardni
skalarni proizvod u R3.

5. [10p] Odrediti jednaqinu prave q koja sadr�i taqku Q(0,−1,−4) i seqe pravu
p : x+ y + z = 3, 2y − z = 14 pod pravim uglom. Odrediti zatim ravan α koja sadr�i prave p i q.

6. [10p] Dokazati da za sve linearne operatore L na vektorskom prostoru V va�i

KerL ∩ ImL = {0} ⇐⇒ KerL2 = KerL.


