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1. a) [2p] Definisati bazu i dimenziju vektorskog prostora.
Navesti standardne baze za prostore R3, M2(R) i R3[x].
b) [2p] Linearni omotaq Span(v1, v2, ..., vk) vektora vektorskog prostora V je vektorski potprostor
prostora V . Dokazati.
v) [2p] Neka su A i B sliqne matrice. Dokazati da je detA = detB.
g) [2p] Neka je A ∈M2(R). Dokazati da je tada karakteristiqni polinom ϕA(λ) = λ2 − λtrA+ detA.
d) [2p] Neka su u, v ∈ V proizvoǉni vektori unitarnog prostora V .
Dokazati da je tada ‖u‖2 + ‖v‖2 = 1

2(‖u+ v‖2 + ‖u− v‖2).

2. Dato je linearno preslikavaǌe L : R3 → R3 sa L(x, y, z) = (x− y + z, x− 3z, 2x− y − 2z).
a) [6p] Odrediti matricu preslikavaǌa L u odnosu na bazu S = {(1, 1, 0), (1, 2, 3), (1, 3, 5)}
prostora R3.
b) [4p] Na�i bar po jednu bazu za KerL i ImL, kao i rang i defekt preslikavaǌa L.

3. [10] Koriste�i Kramerovu teoremu, u zavisnosti od realnog parametra a ∈ R, rexiti sistem

x+ +3z = 1

−3x+ 2y − (8 + a)z = 2− a
2x+ (a− 4)y + z = 1.

4. Dat je vektorski potprostor W = {(x1, x2, x3, x4) ∈ R4 | x1 + 2x2 + x3 = 0} sa standardnim skalarnim
proizvodom iz R4.
a) [6p] Odrediti ortonormiranu bazu i dimenziju prostora W .
b) [1p] Na�i bazu i dimenziju prostora W⊥.
v) [3p] Odrediti ugao i rastojaǌe izme�u vektora v = (1, 2, 3, 4) i W .
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a) [4p] Odrediti taqku C simetriqnu taqki A u odnosu na pravu q.
b) [6p] Odrediti jednaqinu prave l koja prolazi kroz taqku A i seqe prave p i q.

6. [10p] Neka su U i W razliqiti petodimenzioni potprostori vektorskog prostora V dimenzije 7.
Odrediti mogu�e vrednosti za dim(U+W ) i dim(U ∩W ). Navesti primer za svaku od tih vrednosti.


