
GEOMETRIJA 2

zadaci po kojima se dr�e ve�be

PODUDARNOST

1. (Sred�a linija trougla) Ako su B1 i C1 sredixta du�i CA i BA trougla ABC, onda su prave BC i B1C1

paralelne i va�i B1C1 = 1
2BC.

2. Ako suA,B,C,D qetiri razliqite taqke iM,N,K,L, P,Q sredixta du�iAB,BC,CD,DA,AC,DB redom, dokazati:

a) MN i KL, MP i QK, NP i QL su me�usobno podudarne du�i;

b) du�i LN,MK,PQ imaju zajedniqko sredixte;

v) svaki od uglova ]PMQ, ]PNQ, ]LMN podudaran je jednom od uglova kojeg odre�uju prave BC i AD, AB i
CD, AC i BD.

3. Dokazati da taqke simetriqne ortocentru u odnosu na: a) stranice trougla; b) sredixta stranica trougla;
pripadaju krugu opisanom oko tog trougla.

4. (Ojlerova prava) Sredixte opisanog kruga O, ortocentar H i te�ixte T proizvo	nog trougla su kolinearne

taqke i va�i
−−→
HT = 2

−→
TO. Dokazati.

5. (Ojlerov krug) Sredixta stranica, podno�ja visina i sredixta du�i odre�enih temenima i ortocentrom
trougla pripadaju jednom krugu. Dokazati.

6. (Simsonova prava) Podno�ja normala iz proizvo	ne taqke kruga opisanog oko nekog trougla, na pravama koje
sadr�e stranice tog trougla, pripadaju jednoj pravoj.

7. Dat je tetivan qetvorougao ABCD qije su dijagonale me�usobno normalne i seku se u taqki S.

a) Prava koja sadr�i taqku S i normalna je na pravoj AB sadr�i sredixte du�i CD. Dokazati.

b) Ako su A′, B′, C ′, D′ projekcije taqke S na pravama AB,BC,CD,DA, redom, tada je qetvorougao A′B′C ′D′

tetivan i tangentan. Dokazati.

8. (Mikelova teorema) Qetiri prave u opxtem polo�aju u ravni odre�uju qetiri trougla. Dokazati da se opisani
krugovi tih trouglova seku u jednoj taqki.

9. Medijatrisa stranice i bisektrisa naspramnog ugla trougla seku se u taqki koja pripada opisanom krugu tog
trougla. Dokazati.

10. Neka su P i Q sredixta lukova AB i AC kruga opisanog oko trougla ABC i sα bisektrisa ugla ]BAC. Dokazati
da je PQ ⊥ sα.

11. Neka su A′, N i O redom podno�je visine iz A, presek bisektrise ugla ]BAC sa opisanom krugom trougla ABC
(AB < AC) i centar opisanog kruga, dokazati ]A′AN = ]ANO = ]NAO = 1

2 (]ABC − ]ACB).

12. (Veliki zadatak) Ako sa A1, B1 i C1 obele�imo sredixta ivica BC = a,CA = b, AB = c trougla ABC (b > c),
sa p poluobim tog trougla, sa l(O, r) opisani krug tog trougla, sa P,Q,R taqke u kojima upisani krug k(S, ρ)
dodiruje prave BC,CA,AB, sa Pi, Qi, Ri (i = a, b, c) taqke u kojima spo	a upisani krug ki(Si, ρi) dodiruje redom
prave BC,CA,AB, sa M i N taqke u kojima medijatrisa ivice BC seqe krug l, pri qemu je M na luku BAC, sa
M ′ i N ′ podno�ja upravnih iz taqaka M i N na pravoj AB, sa P ′, P ′

a, P
′
b, P

′
c dijametralno suprotne taqke taqkama

P, Pa, Pb, Pc, dokazati da je:

1) B(A,P ′, Pa), B(A,P, P ′
a), B(Pc, A, P

′
b), B(Pb, A, P

′
c);

2) AQa = ARa = p, QQa = RRa = a, QbQc = RbRc = a;

3) AQ = AR = BRc = BPc = CPb = CQb = p− a;

4) PPa = b− c, PbPc = b+ c;

5) PA1 = PaA1, PcA1 = PbA1;

6) NS = NSa = NB = NC, MSb =MSc =MB =MC;

7) A1M = 1
2 (ρb + ρc), A1N = 1

2 (ρa − ρ);

8) MM ′ = 1
2 (ρb − ρc), NN ′ = 1

2 (ρ+ ρa);

9) ρa + ρb + ρc = 4r + ρ;

10) AM ′ = 1
2 (b− c) = BN ′, AN ′ = 1

2 (b+ c) = BM ′;

11) M ′N ′ = b.



SLIQNOST

1. (Teorema o simetrali ugla) Ako su E i F taqke u kojima bisektrise unutrax�eg i spo	ax�eg ugla ]BAC
trougla ABC (AB < AC) seku pravu BC dokazati BE : CE = BF : CF = AB : AC.

2. Neka su E i F taqke iz prethodnog zadatka. Dokazati:

a) AS : SE = ASa : SaE = (AB +AC) : BC;

b) AE : SE = (AB +BC + CA) : BC, AE : SaE = (AB +AC −BC) : BC;

v) ASb : SbF = ASc : ScF = (AC −AB) : BC.

3. Dokazati (va�e oznake iz Velikog zadatka):

a)SA · SN = 2rρ; v)SbA · SbM = 2rρb;

b)SaA · SaN = 2rρa; g)ScA · ScM = 2rρc.

4. Neka je ABCD tetivan qetvorougao, M i N redom sredixta stranica AB i CD, O presek dijagonala AC i BD, a
P i Q normalne projekcije taqke O redom na AD i BC. Dokazati da je MN ⊥ PQ.

5. (Ptolomejeva teorema) Ako je ABCD konveksan i tetivan qetvorougao, dokazati da va�i AC ·BD = AB ·CD+
BC ·AD.

(Qevina teorema) Ako su P,Q,R redom taqke pravih BC,CA,AB gde su A,B,C tri nekolinearne taqke, tada

prave AP,BQ,CR pripadaju jednom pramenu ako i samo ako va�i

−−→
BP
−−→
PC

−−→
CQ
−→
QA

−→
AR
−−→
RB

= 1.

(Menelajeva teorema) Taqke P,Q,R pravih odre�enih stranicama BC,CA,AB trougla ABC su kolinearne ako

i samo ako va�i

−−→
BP
−−→
PC

−−→
CQ
−→
QA

−→
AR
−−→
RB

= −1.

6. Ako su P,Q,R taqke u kojima upisani krug trougla ABC dodiruje stranice BC,CA,AB, dokazati da su prave
AP,BQ,CR konkurentne.

7. Dokazati da, ukoliko postoje taqke u kojima bisektrise spo	ax�ih uglova kod temena A, B i C seku prave odre�ene
naspramnim stranicama trougla ABC, one su kolinearne.

8. Dokazati da taqke P,Q,R u kojima tangente opisanog kruga trougla ABC u �egovim temenima seku prave odre�ene
naspramnim stranicama, ukoliko postoje, pripadaju jednoj pravoj.

Def. Neka su P,Q,R, S qetiri razne kolinearne taqke. Par taqaka (P,Q) je harmonijski spregnut sa parom (R,S)

ako va�i

−→
PR
−−→
RQ

= −
−→
PS
−→
SQ

. Tada pixemo H(P,Q;R,S).

Def. Prave a, b, c, d jednog pramena su harmonijski spregnute ako postoji prava p koja ih seqe u harmonijski
spregnutim taqkama. Tada pixemo H(a, b; c, d). Ova osobina ne zavisi od izbora prave p.

Osobine:

• Ako va�i H(P,Q;R,S), tada va�i i H(Q,P ;R,S), H(Q,P ;S,R), H(R,S;P,Q).

• Ako su P,Q,R tri kolinearne taqke i R nije sredixte du�i PQ, tada postoji jedinstvena taqka S takva da
je H(P,Q;R,S).

• H(P,Q;R,S) ⇒ B(P,R,Q)∨B(P, S,Q).

• Ako su a, b, c, d konkurentne prave i c⊥d, va�i: H(a, b; c, d) ⇔ c i d su simetrale uglova odre�enih pravama a
i b.

9. Neka su S, Sa, Sb, Sc projekcije taqaka S, Sa, Sb, Sc na pravu odre�enu visinom AA′ trougla ABC, a E projekcija
taqke E na pravu AC. Dokazati:

a) H(A,E;S, Sa), H(A,A′;S, Sa), H(A,E;Q,Qa), H(A′, E;P, Pa);

b) H(A,F ;Sb, Sc), H(A′, F ;Pb, Pc), H(A,A′;Sb, Sc).

10. Va�i H(P,Q;R,S) ako i samo ako postoje qetiri taqke A,B,C,D takve da va�i AB ∩CD = {P}, BC ∩AD = {Q},
PQ ∩AC = {R}, PQ ∩BD = {S}.

11. Ako su A,B,C,D razne kolinearne taqke, a O sredixte du�i AB, tada va�i H(A,B;C,D) ⇔ AO2 =
−−→
OC ·

−−→
OD.



12. Ako su A,B,C,D razne taqke prave p, O taqka van te prave, E i F taqke u kojima prava koja sadr�i taqku B i
paralelna je OA seqe OC i OD, dokazati da va�i H(A,B;C,D) ⇔ B je sredixte EF .

13. (Apolonijev krug) Odrediti skup svih taqaka u ravni kojima su rastoja�a od dveju datih taqaka srazmerna
datim nepodudarnim du�ima.

Def. Ako neka prava koja sadr�i taqku P seqe krug k(O, r) u taqkama A i B, tada je potencija taqke P u odnosu

na krug k data sa p(P, k) =
−→
PA ·

−−→
PB = PO2 − r2 i ne zavisi od izbora prave. Potencija taqke P je ve�a, ma�a ili

jednaka nuli u zavisnosti od toga da li se taqka nalazi u spo	ax�osti, unutrax�osti kruga ili na krugu.

Def. Geometrijsko mesto taqaka ravni koje imaju jednake potencije u odnosu na dva data kruga k1(O1, r1) i k2(O2, r2)
je prava koja se zove radikalna ili potencijalna osa.

Radikalna osa je upravna na pravoj O1O2. Radikalne ose triju krugova neke ravni pripadaju jednom pramenu.
Ukoliko je u pita�u pramen konkurentnih pravih, preseqna taqka naziva se radikalni centar tih krugova.

14. Neka su A,B,C,D kolinearne taqke takve da va�i B(A,C,B,D) i neka je k krug nad preqnikom AB i l bilo koji
krug koji sadr�i taqke C,D. Dokazati da va�i H(A,B;C,D) ⇔ k ⊥ l.

15. Ako je l(O, r) opisan krug, k(S, ρ) upisani krug i ka(Sa, ρa) spo	a upisani krug koji dodiruje stranicu BC datog
trougla ABC, dokazati da je OS2 = r2 − 2rρ i OS2

a = r2 + 2rρa.

16. Prava odre�ena visinom AD trougla ABC predstav	a radikalnu osu krugova kojima su preqnici te�ixne linije
BB1 i CC1 tog trougla.

KONSTRUKTIVNI ZADACI

1. Konstruisati trougao ABC ako su zadati slede�i elementi:

1) ta, tb, tc; 7)β − γ, la, ρ;

2)β, γ, p; 8)α, b− c, ρa;

3)α, a, b+ c; 9) a, ρb, ρc;

4)β, hc, b± c; 10)α, ρ, ρa;

5) ta, hb, b± c; 11) b− c, ha, ρ.

6)β − γ, b, c;

2. Konstruisati trougao ABC ako su dati teme A, ortocentar H i centar opisanog kruga O tog trougla.

3. Date su taqke A1, S, F . Konstruisati trougao ABC ako je A1 sredixte BC, S centar upisanog kruga, a F presek
simetrale spo	ax�eg ugla u temenu A i prave BC.

INVERZIJA

Def. Neka je k(O, r) proizvo	ni krug ravni E2. Inverzija u odnosu na krug k je preslikava�e ψk : E2\{O} → E2\{O}
kojim se taqka P slika u taqku P ′ takvu da P i P ′ pripadaju istoj polupravoj sa temenom u O i va�i OP ·OP ′ = r2.

Osobine

• ψ2
k = E .

• ψk(P ) = P ⇔ P ∈ k.

• ψk slika unutrax�ost kruga u spo	ax�ost i obrnuto.

• Ako ψk slika A u A′ i ako je PQ preqnik kruga k takav da su P,Q,A,A′ kolinearne, onda va�i H(P,Q;A,A′).

• Ako prava p sadr�i taqku O, tada se p\{O} slika u p\{O}.

• Ako prava p ne sadr�i taqku O, onda se slika u l\{O} gde je l krug koji sadr�i O.

• Ako krug l sadr�i taqku O, onda se l\{O} slika u pravu koja ne sadr�i O.

• Ako krug l ne sadr�i taqku O slika se u krug l1 koji tako�e ne sadr�i O. Pri tom se centar kruga l NE
PRESLIKAVA u centar kruga l1.

• ψk(A)ψk(B) = r2

OA·OBAB.

• ψk quva uglove izme�u krivih.



1. Ako se krugovi k1 i k2 dodiruju u centru inverzije, tada se inverzijom slikaju u dve paralelne prave. Dokazati.

2. Neka se inverzijom ψk taqka A koja ne pripada krugu k slika u A′ i neka je l proizvo	an krug koji sadr�i A i
A′. Dokazati da je l ⊥ k.

3. Neka je O centar opisanog kruga l trougla ABC. Ako su B′ i C ′ taqke polupravih AB i AC takve da je AB ·AB′ =
AC ·AC ′ dokazati da je OA ⊥ B′C ′.

4. Neka je ABPQ netetivni qetvorougao. Dokazati da je ugao izme�u krugova opisanih oko trouglova ABP i ABQ
jednak uglu izme�u krugova opisanih oko trouglova PQA i PQB.

5. Neka se krugovi k1, k2, k3 me�usobno dodiruju u taqkama P,Q,R. Dokazati da je krug opisan oko trougla PQR
ortogonalan na sva tri kruga.

6. Krugovi k1, k2, k3 su me�usobno ortogonalni, pri qemu se k1 i k2 seku u taqkama A i B, k2 i k3 u taqkama C i D,
k3 i k1 u taqkama E i F . Dokazati da se krugovi opisani oko trouglova ACE i ADF dodiruju u taqki A.

7. U ravni su data qetiri kruga od kojih svaki dodiruje taqno dva kruga od preostalih. Dokazati da su dodirne
taqke kolinearne ili koncikliqne.

8. Konstruisati krug k koji sadr�i dve date taqke A i B i dodiruje datu pravu p.

9. Konstruisati krug k koji sadr�i datu taqku A i dodiruje date krugove k1 i k2.

10. Konstruisati krug koji spo	a dodiruje tri data kruga k1, k2, k3.

IZOMETRIJSKE TRANSFORMACIJE RAVNI

1. Dokazati: Sp ◦ Sq = Sq ◦ Sp ⇔ p = q ∨ p⊥q.

2. Dokazati: Sp ◦ Sq ◦ Sr = Sr ◦ Sq ◦ Sp ako i samo ako su p, q, r prave jednog pramena.

3. Dokazati: SB ◦ Sp ◦ SA = SA ◦ Sp ◦ SB ⇔ AB⊥p.

4. Ako neka figura ravni ima taqno dve ose simetrije, dokazati da je ona i centralno-simetriqna.

5. Neka je ABCDE petougao upisan u krug takav da je BC ∥ DE i CD ∥ EA. Dokazati da D pripada medijatrisi
stranice AB.

6. Neka je ABCD romb takav da je ]BAD = 60◦ i neka prava p seqe redom stranice AB i BC u taqkama M i N tako
da je zbir du�i BM i BN jednak stranici romba. Dokazati da je trougao DMN pravilan.

7. Odrediti tip i komponente izometrije RA,α ◦ RB,β .

8. Nad ivicama trougla ABC u spo	ax�osti konstruisani su pravilni trouglovi ADB, BEC, CFA.

a) (Toriqelijeva taqka) Dokazati da su du�i AE,BF,CD me�usobno podudarne i da se seku u jednoj taqki.

b) (Napoleonov trougao) Dokazati da centri konstruisanih trouglova qine temena pravilnog trougla.

9. Neka je u ravni E2 dat trougao ABC i neka su B′, C ′ taqke pravih AB i AC takve da va�i B(A,B,B′) i B(A,C,C ′).
Ako je Pa taqka u kojoj spo	a upisani krug koji odgovara temenu A dodiruje stranicu BC tog trougla, dokazati
da je RC,]C′CB ◦ RA,]BAC ◦ RB,]CBB′ = SPa.

10. Neka je t tangenta opisanog kruga trougla ABC u temenu A. Dokazati da va�i G−→
CA

◦ G−−→
BC

◦ G−−→
AB

= St.

11. Dokazati da je qetvorougao ABCD tetivan ako i samo ako va�i G−−→
DA

◦ G−−→
CD

◦ G−−→
BC

◦ G−−→
AB

= E .

12. Data su dva kruga koji imaju preseqnu taqku A. Konstruisati pravu koja sadr�i A i na kojoj dati krugovi odsecaju
podudarne du�i.

STEREOMETRIJA

• Postoji jedistvena prava normalna na dvema mimoilaznim pravama.

• Prava je normalna na ravan ako i samo ako je normalna na dvema pravama te ravni koje se seku.

• (Teorema o tri normale) Ako je prava p normala iz taqke O na ravan π i prodire je u taqki P , a Q podno�je
normale iz P na pravu q ⊂ π, tada je OQ ⊥ q.



1. Data je kocka ABCDA1B1C1D1.

a) Odrediti ugao izme�u pravih AB1 i BC1.

b) Odrediti ugao izme�u ravni ACD1 i AB1C1D.

v) Dokazati da je ravan B1CD1 normalna na du� AC1 i deli je u razmeri 2 : 1.

2. Zbir dva ugla pri vrhu triedra ve�i je od tre�eg. Dokazati.

3. Ravni od kojih je svaka odre�ena ivicom i simetralom naspramne strane triedra imaju zajedniqku pravu. Dokazati.

4. Neka su uglovi pri vrhu triedra jednaki redom 60◦, 45◦, 45◦. Dokazati da je diedar naspram najve�e stranice prav.

5. Dokazati da se oko svakog tetraedra mo�e opisati sfera, kao i da se u svaki tetraedar mo�e upisati sfera.

6. a) (Te�ixte tetraedra) Du�i odre�ene sredixtima naspramnih ivica trostrane piramide (tetraedra) seku
se u jednoj taqki koja ih polovi. Dokazati.

b) Dokazati da te�ixte tetraedra deli du�i odre�ene temenima i te�ixtima naspramnih strana u odnosu 3 : 1.

7. a) Dve naspramne ivice nekog tetraedra su me�usobno podudarne ako i samo ako su du�i odre�ene sredixtima
ostalih dvaju parova naspramnih ivica me�usobno normalne.

b) Dve naspramne ivice tetraedra su normalne ako i samo ako su du�i odre�ene sredixtima ostalih dvaju parova
naspramnih ivica me�usobno podudarne.

8. Dokazati da je prava odre�ena sredixtima stranica AC i BD tetraedra ABCD ujedno i �ihova zajedniqka
normala ako i samo ako je AB = CD i AD = BC.

Def. Tetraedar ABCD je ortogonalan ako va�i AB ⊥ CD, AC ⊥ BD, AD ⊥ BC.

9. Visine AA′ i BB′ tetraedra ABCD se seku ako i samo ako je AB ⊥ CD. Dokazati.

10. Dokazati da podno�ja visina iz temena tetraedra predstav	aju ortocentre naspramnih p	osni ako i samo ako je
tetraedar ortogonalan.

IZOMETRIJSKE TRANSFORMACIJE PROSTORA

1. Ako su A,B,C tri taqke ravni π, dokazati da va�i G
π,

−→
CA

◦ G
π,

−−→
BC

◦ G
π,

−−→
AB

= Sπ.

2. Dokazati Sπ ◦ SO = SO ◦ Sπ ⇔ O ∈ π.

3. Dokazati da je kompozicija neparnog broja centralnih simetrija prostora ponovo centralna simetrija.

4. Odrediti tip izometrije T−−→
PP ′ ◦ Sπ.

5. Dokazati da je kompozicija tri ravanske refleksije kojima su osnove odre�ene boqnim p	osnima trostrane prizme
ABCA′B′C ′ klizaju�a refleksija tog prostora.

6. Odrediti tip i komponente izometrije koja predstav	a kompoziciju dveju osnih refleksija Sp ◦ Sq euklidskog
prostora, u zavisnosti od uzajamnog polo�aja pravih p i q.

7. Neka su OP,OQ,OR tri me�usobno normalne du�i prostora. Dokazati da je kompozicija Z−−→
OR

◦ Z−−→
OQ

◦ Z−−→
OP

translacija.

8. Dokazati da je u euklidskom prostoru kompozicija sastav	ena od tri ravanske refleksije kojima su osnove odre�ene
p	osnima triedra osnorotaciona refleksija.

HIPERBOLIQKA GEOMETRIJA

1. Prave odre�ene osnovicom i protivosnovicom Sakerijevog qetvorougla su hiperparalelne. Dokazati.

2. Uglovi na protivosnovici Sakerijevog qetvorougla su podudarni i oxtri. Dokazati.

3. Dokazati da su dva Lambertova qetvorougla ABCD i A′B′C ′D′ sa oxtrim uglovima D i D′ podudarna ako je:

a)AB = A′B′, BC = B′C ′; g)AD = A′D′, CD = C ′D′;

b)AB = A′B′, AD = A′D′; d)AD = A′D′, ]D = ]D′;

v)AD = A′D′, BC = B′C ′; �)AB = A′B′, ]D = ]D′.



4. Dokazati da su dva Sakerijeva qetvorougla ABCD i A′B′C ′D′ sa osnovama AB i A′B′ podudarna ako je:

a)AB = A′B′, BC = B′C ′; g)AB = A′B′, ]C = ]C ′;

b)AB = A′B′, CD = C ′D′; d)BC = B′C ′, ]C = ]C ′;

v)BC = B′C ′, CD = C ′D′; �)CD = C ′D′, ]C = ]C ′.

5. Ako su taqke P i Q sredixta stranica AB i AC trougla ABC, dokazati da su prave BC i PQ me�u sobom
hiperparalelne.

6. Ako su A,B,C tri razne taqke neke prave l i O taqka izvan te prave, dokazati da sredixta A′, B′, C ′ du�i
OA,OB,OC ne pripadaju jednoj pravoj.

7. Dokazati da je u Sakerijevom qetvorouglu protivosnovica ve�a od osnovice.

8. Ako su P i Q sredixta stranica AB i AC trougla ABC, dokazati da je PQ < 1
2BC.

9. Neka je A1 sredixte hipotenuze BC pravouglog trougla ABC. Dokazati da je du� AA1 ma�a od polovine
hipotenuze.

10. Ako je visina ekvidistante ve�a od nule tada ta ekvidistanta nije prava. Dokazati.

11. Prave p i q seku se u taqki S. Odrediti pravu a paralelnu pravoj q u odre�enom smeru i normalnu na pravoj p.

12. Prave p i q su paralelne. Odrediti pravu a paralelnu pravoj q u odre�enom smeru i normalnu na pravoj p.

13. Prave p i q su hiperparalelne. Odrediti pravu a paralelnu pravoj q u odre�enom smeru i normalnu na pravoj p.

14. Neka su a, b i c me�usobno paralelne prave, ali ne sve u istom smeru. Neka su b′ i c′ upravne iz taqke A prave a na
pravama b i c. Odrediti ugao izme�u pravih b′ i c′.

15. Dva razna paraboliqka pramena imaju zajedniqku pravu. Dokazati.

16. Neka su A,B,C,D taqke takve da su redom poluprave AB i DC, odnosno BC i AD paralelne. Dokazati da su
simetrale unutrax�ih uglova kod temena A i C i spo	ax�ih uglova kod temena B i D prave istog pramena.

17. Dokazati da za tri nekolinearne taqke A,B,C va�i Π(BC
2 ) < 1

2 (]ABC + ]ACB + ]BAC).

18. Ako je u ravni Lobaqevskog dat trougao ABC kod koga je ]C prav, tj. ]C = R, zatim ]A = Π(a′), ]B = Π(b′),
BC = a i AB = c, dokazati da je:

a) ]A = Π(b)−Π(c+ b′);

b) ]A =

{
Π(c− b′)−Π(b) , za b′ < c

2R−Π(b)−Π(b′ − c), za b′ > c
;

v) ]A =

{
1
2

[
Π(c− b′)−Π(c+ b′)

]
, za b′ < c

R− 1
2

[
Π(b′ + c) + Π(b′ − c)

]
, za b′ > c

;

g) Π(b) =

{
1
2

[
Π(c+ b′) + Π(c− b′)

]
, za b′ < c

R− 1
2

[
Π(b′ + c)−Π(b′ − c)

]
, za b′ > c

;

d) Π(a′ − b) + Π(a+ b′) = R, Π(b′ − a) + Π(b+ a′) = R.

POENKAREOV DISK MODEL

1. U Poenkareovom disk modelu hiperboliqke ravni date su h-prava a i h-taqka A. Odrediti h-pravu n koja sadr�i
taqku A i upravna je na pravu a.

2. U Poenkareovom disk modelu date su h-taqke A i B. Odrediti h-simetralu du�i AB.

3. U Poenkareovom disk modelu date su taqke X i Y . Konstruisati h-krug l sa centrom u taqki X koji sadr�i taqku
Y .

4. U Poenkareovom disk modelu hiperboliqke ravni date su h-taqke A i B. Konstruisati h-taqku C takvu da je
h-trougao ABC pravilan.

5. U Poenkareovom disk modelu date su dve prave koje se seku. Odrediti h-bisektrisu ugla kojeg odre�uju.

6. U Poenkareovom disk modelu konstruisati h-du� mere Π−1(R2 ).


