ITEOMETPNJA 2
3aJa MO0 KOjuMa ce Jp>kKe BexKoOe

IMOAYOIAPHOCT
1. (Cpemma sunuja Tpoyriaa) Ako cy By u Cy cpegumra ayxu CA u BA rpoyria ABC, onna cy upase BC u B1Ch
napaseme u saxu B1C; = 1BC.
2. Akocy A, B, C, D uerupu paznuuute tauke u M, N, K, L, P, QQ cpenurira nyxu AB, BC,CD, DA, AC, DB penowm, joKka3aTu:
a) MNu KL, MP u QK, NP u QL cy mehycobro momyapHe J1yKu;
6) ayxu LN, MK, PQ vMmajy 3ajeJHIYKO CPEJIHIITE;
B) cBaku of yrioBa L PMQ, £PNQ, £LMN noaynapat je jensom oz yruiosa kojer oapelyjy upase BC u AD, AB un
CD, AC n BD.
3. Jlokazaru na Tavke CAMETPUYHE OPTONEHTPY ¥ OMHOCY Ha: @) CTPAHHIE TPOYTJIA; 6) cpeuIITa CTPAHUIA TPOYIIIA,
MPUIAJIAJy KPYTY OMUCAHOM OKO TOT TPOYIJIa.
4. (Ojneposa mpasa) Cpenuuire onucanor kpyra O, oprorenrap H u rexxuinre T IpOU3BOLHOr TPOYIIA Cy KOJIUHEAPHE
tauke u Baxxu HT = 2T0. oka3aru.
5. (OjuepoB kpyr) Cpeauiira cTpaHuila, MOJHOXK]a BUCUHA U CPEIMINTA Jy>KU OfpeljeHuX TemMeHuMa U OPTOLEHTPOM
TPOyIJIa MPHUIaaajy jexnoMm kpyry. lokasarwm.
6. (CumconoBa npasa) [Tognoxja Hopmasa U3 HIPOM3BOBHE TAYKE KPYra OIUCAHOI OKO HEKOI TPOyIJla, HA 1paBaMa Koje
caapiKe CTpaHUIE TOT TPOYIJIa, MPUTAIA]y jeTHO] MPaBo).
7. Jlar je rerusan yerBopoyrao ABC D uuje cy aujaronasie meljycoOHO HOpMaJIHE W CEKY Ce y Tadyku S.
a) Ilpapa koja cagpxu Tauky S U HOpMaJiHa je Ha mpapoj AB cajapxku cpeaummre nyxu CD. Jlokazaru.
6) Ako cy A',B’,C’', D' npojekunje tauke S nHa mpaBama AB,BC,CD,DA, penom, taga je gerpopoyrao A'B'C'D’
TeruBaH W TaHrenTtad. JlokasaTu.
8. (MuxkeJioBa Teopema) Yerupu mpase y ONIITEM TI0J0XKA]y y paBau oapehyjy yerupu tpoyria. JlokazaTu ga ce OnucaHu
KPYT'OBU TUX TPOYTJIOBA CEKY V j€THOj TAYKH.
9. Meaujarpuca cTpanuiie U OUCEKTPHUCA HACIPAMHOL YIJla TPOYTJA CEKy Ce Y TadKh KOja MPUIMaga OMHCAHOM KPYTy TOr
Tpoyria. JlokazaTu.
10. Heka cy P u Q cpenurmra aykosa AB u AC kpyra onucamor oko Tpoyriaa ABC u s, 6ucektpuca yriia £ BAC. Jlokasatu
na je PQ L s,.
11. Heka cy A’, N u O penom nogHo:xje sucune u3 A, npecek 6mcexrpuce yraa £ BAC ca ommcanoM Kpyrom tpoyria ABC
(AB < AC) w nenrap omucanor kpyra, mokazata L A’AN = LANO = LNAO = %(AABC — LACB).
12. (Beymku 3amatak) Axo ca Ay, By u C7 obesnexkumo cpeautura upuna BC' = a,CA = b, AB = ¢ tpoyraa ABC (b > c),

ca p nomyobum Tor Tpoyraa, ca [(O,r) onmcanm Kpyr Tor Tpoyraa, ca P,Q, R tauke y kojuma ymnucanu Kpyr k(S,p)
nmonupyje npase BC,CA, AB, ca P;,Q;,R; (i = a,b,c) Tauke y xojuma crosba ymucanu kpyr k;(S;, p;) aomupyje pemom
npase BC,CA, AB, ca M u N tauke y kojuma memujarpuca usuie BC cede kpyr [, npu gemy je M wa nyxky BAC, ca
M' u N’ nonnoxja ynpasuux u3 radaka M u N na npasoj AB, ca P', P), P}, P! nujaMeTpajHO CynpoTHEe TauKe TadKaMa
P, P,, Py, P., noka3aru 1a je:

1) B(A,P/,Pa), B(Avpapt;)v B(PGA’PZ;)v B(Pb?A’P({,);

2) AQa = AR, = p, QQa = RR, = a, Qch = RyR. = a;

3) AQ=AR=BR.=BP.=CP,=CQp, =p—a;

4) PP,=b—¢, PP.=b+g¢

5) PAlzpaAl, PCAlzpbAl;

6) NS=NS,=NB=NC, MS,=MS,=DMB=MC;

7) &AM = S(py + pe), AN = 5(pa — p);

8) MM’ = §(py —pe), NN'=3(p+ pa);

9) pa+py+pe=4dr+p;
10) AM' = L(b—c)= BN, AN'=1(b+c)=BM
11) M'N’ =b.



CJINYHOCT

1.

10.

11.

(Teopema o cumerpasm yriaa) Axo cy E u F rauke y Kojuma OUCEKTPUCE YHYTPAlIber u crnosbaiimer yriaa £ BAC
rpoyrna ABC (AB < AC) ceky upaBy BC nokazaru BE : CE = BF : CF = AB: AC.

. Heka cy F u F Tauke u3 mpeTxomHor 3amarka. lokazaTm:

a) AS:SE = AS,: S,E = (AB + AC) : BC;
6) AE:SE = (AB+ BC +CA): BC, AE:S,E=(AB+ AC — BC): BC;
B) AS,: S,F = AS.: S.F = (AC — AB) : BC.

. Hokazaru (Baxke o3nHake u3 Besukor 3azarka):

a)SA-SN =2rp; B) SpA - Sy M = 2rpy;
6) S A - SeN = 2rpg; r) ScA- S M = 2rp,.

. Heka je ABCD rerusan gerBopoyrao, M u N penom cpenutira crpanunia AB u CD, O npecek aujaronana AC u BD, a

P u Q nopmanse npojexiuje tauke O pexom #Ha AD u BC. okasaru ga je MN 1 PQ.

. (IIromomejeBa Teopema) Ako je ABCD KoHBEKCaH M TeTUBaH YeTBOPOYrao, Aokazaru ga Baxu AC - BD = AB-CD +

BC - AD.

(deBuna reopema) Ako cy P,Q, R penom rauke npasux BC,CA, AB tne cy A, B,C Tpu HeKOJUHEAPHE TAYKE, TaJa

- BP CQ AR
npase AP, BQ,C' R npunaajy jeHOM MpaMeHy aKo U CaMO aKO BaXKu ﬁﬁﬁ =1

(MeneaajeBa reopema) Tauke P, @), R upasux onpefenux crpanunama BC, CA, AB tpoyria ABC' cy KojuHeapHe ako
BPCQ A X

1 CaMO aKO BazKH — = —1.
P<E QA RE

. Axo cy P,Q, R rauke y kojuma ynucanu kpyr rpoyriua ABC pomupyje crpanune BC,CA, AB, noka3aTu a3 Cy IIpaBe

AP, BQ,C R KOHKypeHTHE.

. Jokasaru ma, yKOIMKO ITOCTOj€ TA9Ke y KOjuMa, OHCEKTPHCE CIOJbaIlbX yrioBa Kom remena A, B u C cexy npase onpehene

HacnpaMHuUM crpaHunama tpoyrina ABC, oHe Cy KOJuHeapHe.

. Jokasaru na rauke P, @, R y Kojuma TagrenTe onucanor Kpyra rpoyriaa ABC y meropuM TeMeHnMa, CeKy IpaBe onpehene

HACITPaMHHUM CTPAHUIIAMA, YKOJWKO TIOCTOje, TPUMAIA]y jeTHO] TPaBoj.

Hed. Heka cy P,Q, R, S 4erupu pasne KoauHeapHe Tadke. Ilap tadaka (P, Q) je xapMOHHjcKHU cupernyT ca mapoum (R, S)

P P
aKO BaXKH = ——. Tagma numemo H(P,Q; R, S).
RG 50

Hed. Ilpase a,b,c,d jeqnor mpamena Cy XapMOHWMjCKHU CIIPETHYTE aKO MTOCTOjU MPABa P KOja UX CEYe Y XAPMOHUjCKU
cripermytuM Taukama. Tama mammemo H(a, b; ¢, d). OBa ocobmua He 3aBHCH O M30Opa MPaBe .

Ocobune:

Axko Baxxu H(P,Q; R, S), tana Baxu u H(Q, P; R, S), H(Q,P; S, R), H(R,S; P, Q).

Axo cy P,Q, R Tpu KonmHeapHe Tauke U R Huje cpemuinre ayxku P(Q), Tama MOCTOjU jeIMHCTBEHA TadKa S TaKBa Ja
je H(P, Q; R, 9).

H(P,Q; R, S) = B(P,R,Q)VB(P, S, Q).

Ako cy a, b, ¢, d koukypenrne npase u cLd, Baxu: H(a,b;c,d) < cu d cy cumerpase yriosa oapeljenux npasama a
u b.

. Heka cy S, S,, Sy, S, npojexuuje Tauaka S, Sy, Sy, S. na npasy oxpeleny sBucunom AA’ rpoyrna ABC, a E mpojekmuja

rauke F na npasy AC. Hokazaru:

a) H(A’ E; 57 Sa)? H(A7A/;§’?a)7 H(A7E; Q? Qa)7 H(A/7E; P’ Pa);
6) H(AaFa Sbvsc)y H(AlvF; Pb»Pc)y H(AaA/;Ea§)~

Baxu H(P,Q; R, S) ako u camo ako nocroje gerupu rauke A, B, C, D takse na saxxu ABNCD = {P}, BCNAD = {Q},
PQNAC ={R}, PQNnBD = {S}.

Axo cy A, B, C, D pasne konmnneapHe Tauke, a O cpemumre aysxxu AB, Tama saxu H(A, B;C, D) < AO? = O? . @



12. Axko cy A, B,C, D pasue tauke npase p, O Tauka BaH Te npase, F u F Tauke y KojuMa IpaBa Koja CaIApPKU TadKy B u
napasenna je OA ceae OC u OD, nokasarn na saxkxu H(A, B;C, D) < B je cpemumre EF.

13. (AnosonujeB kpyr) OupeauTu CKyl CBUX Ta4aKa y PABHU KOJUMA Cy PacTOjama OJf JBEjy JAaTUX TAadaKa CPA3MEPHA
JIATUM HETOIYIAPHUM Iy KUMA.

Hed. Axo meka mpasa koja cagpxku taduxy P ceue kpyr k(O,r) y taukama A u B, Tana je nomenyuja tauxe Py omHOCY

na kpyr k gara ca p(P, k) = PA- PB = PO? — r? u e 3asucu o n3bopa npase. Ilotenmuja tauke P je Beha, Mama nmm
jeIHaKa HYJIH y 3aBHCHOCTH OJ TOT'a Ja JIA Ce TAYKa HAJIA3U y CIOJbAIIbOCTH, YHYTPAIIBOCTH KPyTa WK Ha KPYTy.

Hed. TeomeTpujcko MeCTO TavaKka PABHU KOje NMajy jeIHAKE OTEHIAje ¥ OMHOCY Ha mBa nata Kpyra ki (01, 1) n ko (O, r2)
je mpaBa Koja ce 30Be padukainG WIA NOMEHUUJGARG 0Ca.

Pagukanna oca je ynpapHa Ha npasoj O105. Panukanne oce Tpujy Kpyroba HEKe PaBHH IIPUIIAJA]Y jEIHOM IIPAMEHY.
YKOJIUKO je y IUTamhy MpaMeH KOHKYPEHTHHUX PABUX, ITPECETHA TAYKA HA3BUBA CE€ PAOUKAANL UEHMAP THX KPYTroBa.

14. Heka cy A, B, C, D konuneapue tauke takse na Baxu B(A,C, B, D) u neka je k kpyr nan npeunukom AB u | 6uio koju
Kpyr Koju cagapxu tauke C, D. Jlokasarm na Baxu H(A,B;C,D) < k L 1.

15. Axko je I(O,r) omucan kpyr, k(S, p) ynucanu kpyr u ko (S, pq) CliO/ba yuucanu kKpyr Koju goaupyje crpanuiy BC maror
tpoyraa ABC, nokazatn ga je OS% =12 —2rpu OS? =12 4 2rp,.

16. IIpasa onpehena Bucunom AD Tpoyria ABC npeacrabiba paguKajHy OCy KPyIOBa KOJUMAa Cy IPEYHUIN TEXKUIIHE JIMHH]e
BBy u CC4 Tor Tpoyria.

KOHCTPYKTUBHU 3AJTATIN

1. Koncrpyucaru Tpoyrao ABC ako cy 3agaru cieneliv enemenTn:

1) ta,th, te; 7) B =9 las p;
2) 8,7, 8) a,b— ¢, pa;
3)a,a,b+c 9) a, pp, Pe;

4) B,he,b £ ¢ 10) &, p, pa;

5)tq, hp,bE ¢ 11)b — ¢, hq, p-
6) 3 —.b,¢;

2. Koncrpyncaru tpoyrao ABC ako cy maru teme A, oprounenrap H m menrap ommcanor kpyra O TOr Tpoyria.

3. Jlare cy tauke A1, S, F. Koucrpyucaru tpoyrao ABC ako je Ay cpemumire BC, S 1ienrap ynucasor kpyra, a F' npecek
cUMeTpaJie CIobalber yra y temeny A u mpase BC.

NHBEP3UJA

Hed. Hexa je k(O,r) upoussosbuu Kpyr pasuu E2. Hneepsuja y odnocy na kpye k je upeciukasame 1y : E2\{O} — E2\{0}
KOjuM ce Tauka P cimka y Tauky P’ Taxsy ma P u P’ mpunanajy mcToj momynpasoj ca Temenom y O u Baxku OP - OP' = r2,

Ocobumne
o Y2 =_¢.
o Yy (P)=P< Pck.

® ), CIIMKA YHYTPAIIEHOCT KPYTra ¥ CIO/bAIHOCT U OOPHYTO.

Axo Yy cuka A y A’ m ako je PQ npeunuk kpyra k takas ga cy P,Q, A, A’ komuneapne, onga saxku H(P,Q; A, A').
e Axo npasa p caapxu tauky O, raga ce p\{O} cmuka y p\{O}.

e Ako mpasa p mHe canpzxkum tauky O, orga ce ciuka y [\{O} rae je | xpyr xoju caxpxu O.

Axo kpyr [ canpxum tauxy O, onna ce [\{O} cimka y npay xoja me cagpxu O.

Ako xpyr | me cagpxku Tauky O ciauka ce y Kpyr l; xoju takohe ne caapxku O. Ilpu tom ce menrap kpyra [ HE
MPECJIUKABA y nenrtap kpyra l;.

rz

o Ui(A)Y,(B) = 5a0548.

® 1, uyBa yriose udMehy KpuBHX.



10.

. Axo ce kpyrosu ki u ko momupyjy y LEeHTPY MHBep3uje, Tala Ce MHBEP3UjOM CIUKA]y y [Be mapaJjeine npase. Jokasaru.

. Heka ce unbepsujom 1), Tauka A Koja He npunaia kpyry k cauka y A’ un Heka je | npousso/ban Kpyr Koju caapxu A n

A’. HNokazaru ma je | L k.

. Heka je O nentap ommcanor kpyra | Tpoyrna ABC. Axko ¢y B’ u C' tauke nonynpasux AB u AC Taxse naje AB- AB' =

AC - AC' nokaszarm ma je OA 1 B'C'.

. Heka je ABP(Q uereruBHu 4yerpopoyrao. lokasaru ga je yrao usmely Kpyrosa omnmucanux oko tpoyriosa ABP u ABQ

jenHax yriy msMmelly Kpyroea omnucanux oko Tpoyriosa PQA u PQB.

. Heka ce kpyrosu ki, ko, k3 mehycobHO momupyjy y rtaukama P,Q, R. okazaru ga je Kpyr omnmcan oko Tpoyria PQR

OPTOTOHAJIAH HA CBA TPU KPYyTa.

. Kpyrosu ki, ko, k3 cy mehycobro oproronanu, npu demy ce k1 u ko cexy y Taukama A u B, ko u k3 y Taukama C u D,

ks n ki y taukama E u F. Hdokasatu ga ce Kpyrosu onncauu oko tpoyrinosa ACE uw ADF nonwpyjy y Tauxu A.

. Y paBHH Cy AaTa YeTHPU KPYyra O KOjuX CBAKHU [OAUPYje TA4HO ABA Kpyra of mpeoctanux. Jlokazaru ma cy momuphe

Ta4vKe KOJINHEaPHE UJIN KOHIUKJIHYIHE.

. Koncrpyuncaru kpyr k koju caapxku ape gare tauke A u B u nopmpyje naTy npasy p.

. Koucrpyucaru kpyr k koju campxu gaTy Tauky A u Aoaupyje gate Kpyroee ki u ks.

KoucTpyuncaru Kpyr Koju criojba moaupyje Tpu gara kpyra ki, ke, k3.

N3OMETPUJCKE TPAHC®OPMAIINJE PABHUA

RO B

10.
11.
12.

. Hokazaru: Spo0S; =8,085, & p=qVplg.

Hoxazaru: S, 08,08, =S8, 085,08, ako u camo ako cy p, ¢, Ipase jelHOr IPAMEHA.
Hokazaru: SpoS,0854 =8S4085,08p & ABLp.
Axko Heka (burypa paBHU MMa TAYHO J(BE OCE CUMETPH]e, JOKA3ATH JIa jé OHA W [EeHTPATHO-CUMETPUIHA.

Heka je ABCDE neroyrao ymucan y kpyr Takas 1a je BC | DE u CD || EA. Hokazatu ma D mpunana MeIujaTpucH
crpanune AB.

Heka je ABCD pomb6 takas ga je £ BAD = 60° u meka npasa p cede pegom crpanuite AB u BC' y taukama M u N Tako
71a je 36up nyxu BM u BN jeanak crpanuru pom6a. /lokazaru ma je tpoyrao DM N npasusias.

. OfpeanTn TUT U KOMTOHEHTe M3oMeTpHje R4 o © Rp 3.

. Hag uunama tpoyrna ABC'y cno/bamimhocT KOHCTpyucanu cy npasuanau rpoyriosu ADB, BEC, CF A.

a) (TopuyesmjeBa Tauka) okazaru na cy nyxxu AE, BF,CD meljycobHO oy IapHe U Jia ce CeKy y jeHOj TauKH.

6) (HamoseonoB Tpoyrao) JlokazaTu na IeHTPH KOHCTPYHCAHWX TPOYIVIOBA YHHE TeMeHa MPABHIIHOT TPOYIJIA.

. Hexa je y pasuu E? mat tpoyrao ABC u meka cy B, C’ tauke mpasux AB u AC Taxse na sasku B(A, B, B') u B(A,C,C").

Axo je P, Tauka y K0joj CIIOJba YIHUCAHU KPYT KOju oxrosapa temeny A momupyje crpamumy BC tor Tpoyria, moKa3artn
13 je Re,xc'cB©Ra,«Bac © Rp,«cBB = Spa.

Hexka je ¢ ranrenra onucanor kpyra tpoyrna ABC'y remeny A. lokaszatu na paxu G4 © Gz 0 G55 = St
Jokazaru na je yersopoyrao ABCD TernBaH aKo M CaMO aKO BaXKu gﬁ o g@ o QB? o gﬁ =¢£.

Hara cy mBa kpyra koju uMajy mpeceuny tauky A. Koncrpyucaru mpasy Koja caap:ku A U HA KOjOj JATH KPYTOBU OCETAjy
IonyAapHe JTyKH.

CTEPEOMETPUJA

o Ilocroju jenucrBena mpaBa HOPMAaJIHA HA JBEMA MUMOWJIA3HAM I[IPABAMA.

e [IpaBa je HOpMaHA Ha PaBaH aKO W CAMO aKO je HOPMAaJIHa Ha JBEMa MPaBaMa, Te PaBHU KOje Ce CEeKy.

e (Teopema o Tpu HopMaJse) AKo je mpapa p HopMasia u3 Tadke O Ha paBaH 7 ¥ Mpogupe je y Taukn P, a ) mogHOXKje

nopMajie u3 P wa npasy ¢ C m, taga je OQ L q.
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10.

. Hara je xouka ABCDA,B,C1D;1.

a) Ougpenuru yrao usmehy npasux AB; u BCh.
6) Ouxpenuru yrao usmehy pasau ACD; u AB1C1D.

B) Jokazaru na je papan ByCD; Hopmasnna Ha ayx ACy u genn je y pasmepu 2 : 1.

. 36up aBa yria mpu Bpxy Tpueapa Behu je om Tpeher. /lokazaru.
. PaBuum o1 kojux je cBaka onpelena uBuiioM u cuMeTpaoM HACIIPAMHE CTpaHe TPUeaApa uMajy 3ajeauudky npasy. Jlokazaru.
. Heka cy yrioBu mpum Bpxy Tpueapa jemaaku pegom 60°,45°,45°. Jlokasaru 1a je nuemap HACIpaM HajBehe CTPaHUIIE IPaB.

. JlokazaTu 7a ce OKO CBAaKOT TeTPaeapa MOKe onmcaTu cdepa, Kao U Ja Ce y CBAKU TeTPaemap Moxke yrucaru cdepa.

a) (Texxumre Terpaenpa) lyxu onpeljene cpeauinruma HACHIPAMHAX MBUIA TPOCTPaHE nupamue (Terpaeipa) cexy
ce y jeIHOj TauKM Koja ux mojoBu. /lokasarwu.

6) okazaru ja Texulire Terpaeupa Jen AyKu ogpeleHe TeMeHUMa U TeXKUIITUMA HACIPAMHUX CTPaHa y ofHocy 3 : 1.
a) [Ipe nacupamue uBuile HeKOr rerpaeapa cy mMehycobHO HomyJapHe ako M camo akO Cy JyKu oipeleHe cpejuuiTuMa
OCTANNX MIBAjy MapOBa HACMPAMHUX WBHUIA Me)yCcOOHO HOpMaJIHE.

6) [lBe nacupamue uBHUIlE TETPAEAPA Cy HOPMAJIHE aKO M CAMO aKO Cy Jy2Ku ojpeljene cpeauiuiruma ocTaiux ABajy 1mapoBa
HACIPAMHUX UBHIA MeDycOoOHO momyaapHe.

. Jokasaru na je mpasa oxpeljena cpempumruma crpanuna AC u BD rerpaeapa ABCD yjenHo U BUXOBA 3ajeTHUYKA,

HOpMAaJa ako u camo ako je AB=CD u AD = BC.
Hed. Terpaenap ABCD je opmozonanan axo Baxxu AB | CD, AC | BD, AD 1 BC.

. Bucune AA’ u BB’ Terpaenpa ABCD ce cexy ako u camo ako je AB | CD. JlokasarTu.

JlokazaTu 713 NOMHOXKja BUCHHA W3 TEMEHA TeTPAeIPa MPEICTABIhAjy OPTOINEHTPE HACIPAMHUX IJHOCHU aKO M CAMO aKO je
TETPAeIap OPTOTOHAJIAH.

N3OMETPUJCKE TPAHCO®OPMAIINJE ITPOCTOPA

AN Sl

. Axo cy A, B,C Tpu TauKke paBHU T, IOKa3aTH Ma Baxkn § 400G z20G = =Sy

. Hokazatn S; 0 Sp =Sp oS, < O €.

JlokazaTu 1a je KOMIO3HUINja HemapHOr Opoja MeHTPAJHUX CHMETPHja MPOCTOPA MOHOBO IEHTPAIHA CUMETPH]a.

O ipeuTy TUIT U30MeTpHje Tﬁ o Sx.

JlokazaTu 112 je KOMIIO3UIKja TPy paBaHCKe pedIieKcuje KojuMa Cy OCHOBe oxpeljene DO0YHNM /BOCHUMA, TPOCTPAHE TIPU3Me
ABCA'B'C’ xnuzajyha peduaexcuja Tor mpocropa.

. OnpennuTn THI ¥ KOMIIOHEHTE M30METPHUje KOja IPEICTAB/bA KOMIIO3UNHU]y ABejy OcHuX pediiexcuja S, 0 S; eyKIHACKOT

[IPOCTOPA, Y 3aBUCHOCTH O]l Y3ajaMHOI' 110JIO2KAja IIPABUX P U (.

. Hexa cy OP,0Q,OR tpn mehycobno HOpManHe nyxm mpoctopa. [lokasarm ma je xommosummja Zg3 o Z@ o Z53

TpaHCJIaIKja.

. Jokazaru 11a je y eyKIUACKOM IPOCTOPY KOMITO3UITH]a CACTAB/HEHA O TPU PABAHCKE pedJIeKCHje KOjuMa Cy OCHOBe oapebhere

MJBOCHUMA, TPUEIPA OCHOPOTAIMOHA PedIeKCH]a.

XUITEPBOJINYKA TEOMETPUJA

1.
2.
3.

ITpase oapeljerne 0OCHOBAIOM W MPOTHBOCHOBHUIOM CaKepujeBOr 9eTEOPOYTJIa Cy Xunepuapanente. Jokazar.

Vrnosu na npornsocHoBHI CakeprjeBOr YeTBOPOYTIIA CYy MOAYAAPHA U OomTpu. JIOKa3aTH.

Hoxazaru na cy asa Jlambeprosa yersopoyriaa ABCD u A’B'C'D’ ca omrpum yraosuma D u D' nonynapsa ako je:
a) AB=A'B’, BC = B'C’; r)AD=A'D', CD=C'D;
6) AB = A'B', AD = A'D' W) AD = A'D', 4D = £D';
B) AD = A'D', BC = B'C"; h) AB = A'B', 4D = 4D’



10.
11.
12,
13.
14.

15.
16.

17.
18.

. Hokazaru na cy nsa Caxepujesa yersopoyria ABCD u A'B’C’'D’ ca ocnosama AB u A’ B’ nonynapna ako je:

a) AB=A'B', BC = B'(’; r)AB=A'B', LC = LC';
6) AB=A'B’, CD =C'D’; m)BC =B'C', £C = «C";
B) BC = B'C', CD =C'D'; b)CD =C'D’, LC = LC".

. Ako ¢y Tauke P m Q) cpemmmta crpanuna AB um AC tpoyrna ABC, mokasarm ma cy mpase BC m PQ wmebhy cobom

XunepnapasesHe.

. Axo ¢y A, B,C tpwm pasne tauke Heke mpake | m O Tauyka mW3BaH Te Tpage, mokasatm ma cpemmmta A’ B/ C' myxnm

OA,0OB, OC wue npunasajy jejiHoj mpasoj.

. Jlokazaru na je y CakepujeBOM 9eTBOPOYTJYy MPOTUBOCHOBHUIA Befia 0T OCHOBHIIE.
. Axo cy P u Q cpemumira crpanunia AB u AC tpoyrna ABC, nokasaru na je PQ < %BC’.

. Heka je A; cpemumre xunorenyze BC mpasoyrsor tpoyrma ABC. Jokazatu ga je ayxk AA; mama O MOJOBHHE

XHUTIOTEHY3€.

Axko je Bucuna exBuaucrante selia o1 Hyse TaJa Ta eKBUIANCTAHTA HEje mpaBa. JlokaszarTn.

IIpase p u q cexy ce y Tauku S. OapeauTu OpaBy a Napajeiny npaBoj ¢ y oapeljeHoM cMepy U HOpMaJHY Ha MTPaBoj P.
IIpase p u ¢ cy napasenue. OxpeauTu NIpaBy a NapajieHy IpaBoj ¢ y oapeleHoM cMepy u HOpMAJHY Ha IIPaBOj P.
IIpase p u q cy xunepnapasente. Ope uTy IpaBy a HapajejHy IPaBoj ¢ y oapeljeHoM cMepy U HOpMAaJHY Ha IPaBoj P.

Hexa cy a,b u ¢ meljycoBHo napaJsesnne mpase, any He cBe y ucToM cMepy. Heka cy b’ u ¢ ynpasne u3 tauke A mpase a Ha,
npasama b u ¢. Ompemurn yrao msmelhy npasux b u ¢’

JBa pa3na napabosinyka npamMeHna uMajy 3ajegHuuky npasy. Jlokazaru.

Heka cy A, B,C,D rmauke takBe jga cy pegom mogynpase AB u DC, onnocio BC' u AD napasenune. lokazaru ja cy
cuMeTrpaJe YHyTpallihbuX yriosa koj teMena A u C' u cno/palimbux yIjIoBa Koi TeMena B u D mpape HCTOr [IpaMeHa.

Joxasarn 1a 3a Tpu Hexomuneapre tadke A, B, C saxu () < 2(LABC + LACB + £BAC).

Axo je y pasam Jlob6auesckor mat tpoyrao ABC kox kora je £C mpas, 1j. £C = R, 3atum LA = II(a’), 4B = TI(V),
BC =au AB = ¢, nokasaru ja je:
a) LA=T1I(b) — II(c+V');
B O(c—b)—1(b) ,3ab <c
6) AA{ 2R—TI(b) —TI(V/ —¢),3a b > ¢’
F[M(c—b)—M(c+b)] ,zab <c
_[ sl : :
B) LA { R— 1[I +¢)+ 11t/ — ¢)], 3a b > ¢~
LM(c+b)+Uc—b)] ,zab <c
— 2 ? .
r) () = { R— 1[IV +¢) -1t/ —¢)],3a b > ¢’
a) I(a" —b) +(a+b)=R, I —a)+1I(b+d')=R.

ITOEHKAPEOB JNUCK MOIEJI

1.

V ToerkapeoBoM IucK MOAELy XunepOoaudke pasau gare ¢y h-upasa a u h-tauka A. Ogpenuru h-paBy 1 KOja CaapKu
Tauky A W ynpaBHA je Ha MPaBy a.

. Y TloenkapeosoM mauck mojeny jgare cy h-tauke A u B. Oxpenurtu h-cumerpany nysku AB.

. Y Ioenkapeosom muck momeny mare cy tauke X u Y. Koucrpyucaru h-kpyr [ ca meHTpoM y Tauku X KOJU CAIPIKU TAUKY

Y.

. ¥V IloenkapeoBoM aucK Mofeny xumnepbonundke pasuu gare cy h-tauke A u B. Koncrpyucaru h-rauky C' takBy Ja je

h-tpoyrao ABC npaBujiaH.

. Y IloenkapeoBoM IuCK MOZIEIy JaTe Cy JBe mpase Koje ce ceky. Oapemutu h-OucekTpucy yriia kKojer oapehyjy.

. Y IloenkapeoBoM JUCK MOJENY KOHCTPYUCATH h-TyK Mepe H_l(g).



